ФРАНЦУЗОКОЕ МАТЕМАТИЧЕСКОЕ ОБЩЕСТВО И ЕГО 
ДЪЯТЕЛЬНОСТЬ ВЪ 1884 ГОДУ. 


Французское Математическое Общество было учреждено въ 1872 г. 
Первое засъданіе, посвященное исключительно выбору должностныхъ 
лицъ Общества, происходило 6-го ноября. Спустя н%еколько вре- 
мени, именно 3 марта 1873 года, первый президенть юнаго Обще- 
ства, знаменитый геометръ М. Шаль, представляя Парижекой Ака- 
деміи Наукъ [-ый нумеръ Бюллетеня Общества ( ВаЙейи е Іа $06166 
таёелаідие 4е Егапсе) едълалъ слФдующее сообщене о моти- 
вахъ, вызвавшихъ его существоване. «Различныя ученыя Общества 
основали нЪсколько лЪтьъ тому назадъ къ великой польз для науки 
періодическія изданія, дающія отчеть объ ихъ работахъ. Таковы 
Общества: Ботаническое, Геологическое, Біологическое, Метеороло- 
гическое и др. Сдълано это было по примру знаменитаго Обще- 
ства Поощренія, труды котораго во всемъ ихъ разнообразіи и объ- 
емф имфли столь счастливое вліяніе какъ во Франціи такъ и за- 
границей и не разъ вдохновляли различныя другія частныя ассоці- 
аціи, посвященныя прикладным наукамъ. Теоретическая математика, 
представляющая во веъхъ своихъ частяхъ главное основаніе техни- 
ческихъ работъ, не могла не желать также и для себя спеціальной ассо - 
ціаціи въ родЪ той, которая была въ послЪднее время основана въ 
Англіи въ подражаніе Лондонекому Астрономическому Обществу, съ 
самаго начала текущаго столЪтія такъ много способствовавшему про- 
грессу различныхъ частей Небесной Механики и установленію сорев- 
нованія между многочисленными обсерваторіями Великобритани съ 
одной стороны и нашего континента и Америки съ другой. Независимо 
_ отъ Лондонскаго Математическаго мы можемъ указать еще на обра- 
“ зовавшіяся недавно въ Москвъ и въ Праг. Мы ечитаемъ за счастие 
для себя сказать Академш, что наше Математическое Общество, 
только что родившись, насчитываеть уже сто пятьдесять членовъ 
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и увфрено, что его усилія заслужать содфйствя и поощреній со 
стороны веъхъ, которымъ понятна важность и высокая во веЪхъ 
отношеніяхъ необходимость непрестанной разработки веъхъ вЪтвей 
наукъ математическихь» *). 

Въ начал 1884 года въ Обществъ было 206 членовъ—-163 фран- 
цуза и 43 иностранца (7 Русскихъ, 8 Н%ъмцевъ, 2 Англичанина, 
7 Итальянцевь, З Бельгійца, 1 Перуанецъ, 4 Шведа, 7 Чеховъ, 
1 Австріецъ, 1 Голландець, 1 Датчанинъ и 1 Витаецъ). Такимъ 
большимъ числомъ членовъ Общество обязано своему чрезвычайно 
либерально и цфлесообразно составленному Уставу. Поставивши 
предметомъ Общества «преуспъяніе и распространеше чистыхъ и при- 
кладныхъ математическихь ученій» ($ 1 Статутовъ), учредители во- 
все не думали, что привилегія на то и другое исключительно при- 
надлежитъ лицамъ, имфющимъ какое-нибудь опредЪленное положе- 
н1е въ ученой 1ерархш. А такъ, къ сожалънію, еще и въ наши дни 
продолжаютъ думать въ странахъ и корпораціяхъ, которыя, не смотря 
на свой казовый либерализмъ, все еще никакъ не могутъ отрфшиться 
отъ преданий мфотничества и идеаловъ Табели о рангахъ. Столь-же чуж- 
дой была для учредителей Французекаго Математическато Общества так - 
же и національная исключительность. Въ $ З Статутовъ мы читаемъ 
«Французы и иностранцы равно могутъ участвовать въ ОбществЪ >; 
въ & 4—«условія, подлежащія къ выполненію при поступленіи въ 
члены Общества, суть слфдующія: 1) необходимо быть предетавлен- 
нымъ двумя членами, къ которымъ адресуется подписанное проше- 
ше; 2) нужно получить въ одномъ изъ слфдующихь заећданій го- 
лоса большинетва присутотвующихъ членовъ». Равнымъ образомъ 
въ Отатутахъ не положено также и никакихъ ограниченій въ от- 
ношени числа и мЪста жительства членовъ. «Число городекихъ и 
иногородныхъ членовъ неограниченно», говоритея въ $ 5. 

Въ числ» членовъ Общества за 1884 годъ мы находимъ почти 
воБхъ сколько-нибудь выдающихся французекихъ математиковъ. Но 
этого нельзя сказать въ отношеніи иностранныхъ. ВромЪ тг. Кро- 
чекера, Чебышева и нъкоторыхъ итальянцевъ, имена већхъ другихъ 
иноетранныхъ членовъ Общества мало или даже и совеъмъ неизв%- 
стны. Въ этомъ отношеніи ожиданія, высказанныя покойнымь Ша- 
лемъ, оказываются пока еще далеко не вполн% сбывшимися. При- 
чину этого нежелательнаго явленія, впрочемъ, едва-ли сл®дуетъ 
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искать въ Отатутахъ Общества. Она лежитъ скорће частью быть 
можеть въ недостаткв энергій въ средь Администращи Обіце- 
ства, частью же и главнымъ образомъ въ равнодушіи къ судьбамъ 
Математики нЪкоторыхъ изъ ея выдающихся дћятелей. 

Что касается до денежныхъ средетвъ Общества, то въ его Бюл- 
летенћ не содержится относительно этого предмета почти никакихъ 
указашй. Сумму, получаемую въ видЪ членскихъ взносовъ (по 20 
франковъ ежегодно съ каждаго городекаго члена и по 15 съ ино- 
городнаго), едва-ли можно считать достаточною для покрытія расхо- 
довъ по изданию Бюллетеня и разныхъ издержекъ, вызываемыхъ те- 
кущею жизнью Общества. Въ Статутахь кромЪ этого главнаго источ- 
ника средотвъ указывается какъ на возможныя еще на елъдующія: 
1) на единовременные взносы отъ вновь поступающихъ членовъ 
Общества (10 франковъ); 2) на непрерывныя подписки; З) на до- 
ходы отъ продажи изданій Общества и, наконецъ, 4) на дары, кото- 
рые оно можеть получить. Въ какой мЪрЪф эксплуатируется каждая 
изъ.этихъ статей дохода, за исключеніемъ, конечно, первой, намъ 
неизвъЪетно. 

Посл® этихъ предварительныхъ замфчанй о началЪ Общества и 
современномъ состоянш его интеллектуальных силъ и денежныхъ 
средетвъ мы можемъ перейти къ главному предмету пашей статьи— 
къ обозрЪнію ученой дъятельности Общества въ истекшемъ году. 

Годъ ученой дЪятельности Общества всегда начинается съ мћ- 
сяца его основанія, то-есть съ ноября. По Уставу, за исключеніемъ 
трехъ вакаціонныхъ м®сяцевъ,— августа, сентября и октября, — каж - 
дый мЪеяцъ пронеходятъ два обыкновенныхъ зас®данія. Изъ нихъ 
первое въ январ посвящается преимущественно выборамъ новыхъ 
членовъ Бюро и бовъта Общества въ замЪнъ выходящихь по Уставу. 
Въ отпошеніи числа обыкновенныхъ заефданій въ истекшемъ году 
ДЪятельности Общества было допущено только одно отетупленіе 
оть Устава, именно въ апр®лъ происходило вмъсто двухъ одно 
засфданіе. 

Въ заећданіяхъ истекшаго 1883—84 года, кавъ показываютъ по- 
мЪщенные въ №№ 4 и 5 Бюллетеня Общества протоколы, были сдЪ- 
ланы слъдующія сообщенія: 2 ноября. Пуанкаре. 0 непрерывныхъ 
группахъ, содержащихея въ линейной групив съ я перемънными; 
Люціан» Леви. 0бъ обобщении задачи развертокъ; д`Окань. 06ъ 0б06- 
щеніи инверсш кривыхъ. 16 ноября. Пикар». 0 функціяхъ двухъ 
пезависимыхъ перемнныхъ, остающихся неизмънными при подета - 
повкахъ прерывной группы; Андре. 0 вћроятности того, чтобы дан- 
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ная перестановка изъ њ буквъ была поперемЪиной перестановкой; 
Лалерръ. 0ӧъ одной теорем Элементарной Алгебры; Перотть 
(иногородный членъ ). О задачь слоновъ. 7 декабря. Люціань. 
Леви. 0 комплекеБ нормалей въ однофокусныхь эллипсеоидахъ; 
Фуре. 0 двухъ теоремахъ, касающихся двухъ системъ правильныхъ 
многоугольниковъ того-же числа сторонъ. 27 декабря. Андре. 0 
числъ перестановокъ т» элементовъ, которые имЪютъ 5 елЪдованій; 
Лагеррь. 0 корняхъ транецендентныхъ ұравненій, 4 января. Жор- 
данә. 0 приближенномъ интегрировани дифференціальныхъ урав- 
неній съ помощью квадратуръ. Въ этомь же засЪданіи была ди- 
ставлена присланная иногороднымъ членомъ Давидомь рукопись 
подъ заглавіемъ «0 преобразован линейнаго дифференщальнаго 
уравненія какого нибудь порядка». 18 января. Лаеррь 0 предЪлахъ 
значеній, которыя можеть принимать многочленъ; 9’Окань 0 геоме- 
трическомъ изучен распредБленія напражешй вокругь точки въ. 
прямоугольной балкъ; Вейлль О многоугольникахъ, всЪ вершины 
которыхъ расположены па алгебраической или транецеидентной 
кривой; Фуре 0бъ обобщеши гиперболической спирали. 1 февраля. 
Стефанось 0 разложеши бинарной формы на сумму степеней. линей- 
ныхъ выражен; Раффи 0 родЪ алгебраическихъ функцій со мно- 
тими перемфнными. Дикарь 0бъ одномъ класс функцій Ө. 15 фев- 
раля. Гатонь де ла Гупильерь 0бъ одномъ свойств циклоиды, 
составлающей кривую равиовћсія для механическихъ влеченій по 
отлогости; Пикаръ 0 пеопредъленныхъ квадратичныхъ формахъ и объ 
одномъ классЪ абелевыхъ функцій. 7 марта. 0 Окань 0 системЪ 
координать, удобныхъ для изучешя нЪкоторыхъ кривыхъ; Вейлль 
0 касательныхъ къ нЪкоторымъ кривымъ; Раффи 0 теорем Әр- 
мита, относящейся къ пеевдо-эллиптическимь интеграламъ; Андре 
0 теоремт, позволяющей понизить нредћълъ, даваемый теоремой 
Декарта; //икарә 0 групп преобразован точекъ пространства. 
21 марта. Стефанось 0 законЪ взаимности симметрическихъ фун- 
цій; Пуанкаре 0 дифференціальномъ уравненш, раземотрънномъ г. 
Гильденъ. 4 апръая, Раффи 0бъ инваріантпыхъ преобразованіяхъ 
эллиптическихъ дифференціаловъ; Стефанось 0 лъвыхъ детерми- 
пантахъ; Пикар» 0 форм иитеграловь дифференщальныхь урав- 
нешй перваго порядка въ сосфдетвЪ нъкоторыхъ критическихь то- 
чекъ и 0 гиперабелевекихь группахъ. 2 мая. Пуанкаре 0 методЪ 
Гильдена. 16 мая. Лаеррь 0 пъкоторомъ преобразоваши поверхно- 
стей, выводимомъ изъ раземотрънія антикаустиковъ; Гальфень 0 
функции 5 (2) Дирикле; 9’Окань 0 иреобразоваши угловыхь свойствъ; 
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Раффи 0 развътвленіи алгебраической функціи вблизи критической 
точки. 6 оня. Лемуань Объ одномъ свойствЪ точки плоскости 
треугольника; Гальфень 0бъ эластической кривой. 20 юня. Гурза 
(пногородный члень) прислаль рукописную записку, озаглавлен- 
ную ‹0бъ интегрирован нЪкоторыхъ линейныхь уравнешй пос- 
редетвомъ двояко періодическихъ функцій»; 0 Окань 0бъ одномъ ря- 
дъ поперемЪннаго закона. 4 юля. Стефанось 0 теорш элиминаціи. 
19 поля. Пикар» О гинерабелевыхъ функщяхъ и интегралахь пол. 
ныхъ дифференціаловъ перваго рода. 7 ноября. Пикар». Зам чаше 
о приведен абелевыхъ интеграловъ къ эллиптическимь интегра- 
ламъ; Лемуань. О исевдо-симметрическихь числахъ. 27 ноября. Че- 
бышевь. 0бъ алгебраическихъ дробяхъ, представляющих приближенно 
квадратный корень изъ перемфинаго, заключеннаго между данными 
предълами; 0'Окань 0 ифкоторыхъ наименьшихъ фигурахъ. Лебонг. 
0 построеши касательной въ точкЪ начала тфни, отбрасываемой на 
самого себя цизиндромь или полымъ конусомъ втораго порядка; 
Чебъииевь. 0 преобразоваши вращательнаго движешя въ движепіе 
по извћетнымъ линіямъ съ помощью сочлененныхь системъ. 

Печатаніе сообщенй, сдЪланныхь въ Обществъ въ истекшемъ 
году, началось съ послъдняго (5) № тома ХІ Бюллетеня, содержа- 
щаго въ себЪ собетвенно сообщенія предшествующаго 1882—53 г. 
ЭдЪъеь помъщены «0 задач слоновъ» Перотта и «0 развертывае- 
мыхъ поверхностяхъ, образуемыхъ рефракціей пучка параялель- 
пыхъ лучей свЪта на данной кривой» Лущана Леви. Первое изъ 
нихъ опредъляетъ число рьшенй весьма извфотной задачи, состол- 
щей въ помфщенш на шахматной доскЪ даннаго числа слоновъ та- 
кимъ образомъ. чтобы ни одинъ слоиъ не могъ быть взятъ лругимъ. 
Это число оказывается равнымъ 22522960. Задача, разсматривае- 
мая во второмъ сообщеши, состоитъ въ группированіи рефрактирую- 
щихся лучей такимъ образомъ, чтобы сформировались развертывае- 
мыя поверхности. Авторъ приводитъ эту задачу къ уравненію Ри- 
катти, два частныя ръшенія котораго и находитъ. Задача тогда 
зависить уже не болће какъ только отъ одной квадратуры». Слћ- 
дующіе затъмъ по времени Мемуары помъщены въ ХП том Бюл- 
летеня. Всего содержится ихъ тамъ 18. 

Между авторами напечатанных Мемуаровъ усерднЪйшимъ чле- 
номъ Общества является безспорно Морис» д`Окань. Ему принадле- 
жать пять Мемуаровъ. Предметъ “перваго изъ нихъ, читаннаго въ 
засЪдани 21 декабря 1883 года, слъдующій. Ќоллиньонъ даль въ 
1874 году весьма остроумный графическій методъ, дающій возмож- 
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ность путемъ простаго вычислеша поверхности получить моментъ иле 
моменть инерщи какой-нибудь плошади относительно данной въ ея 
плоскости оси. Съ аналитической точки зрънія это приводится къ 


нахожденію помощью простой квадратуры значенія интеграла Јуду 
или интеграла уу, взятаго вдоль даннаго контура. Методъ мо- 


жетъ быть обобщенъ для интеграла ауу, гдЪ т есть число цЪ- 
у ау, 


лое и положительное. ЦФль разсматриваемаго Мемуара 0 Окань с0- 
стоить въ сообщеніи прим%ненію метода Воллиньона большей точ- 
пости, что и достигается доставленіемъ возможности опредЪлять фи- 
гүрирующуювъ немъ кривую съ желаемой степенью приближения. 
Находя точки этой кривой, авторь показываетъ въ то-же время, 
какъ находить лроходящія черезъ пихъ касательныя. ВромЪ того 
имъ даетея также и опредфлеше радіуса кривизны. ° 

Идея рада съ поперемъннымъ закопомъ, составляющаго предметъ 
третьяго Мемуара автора, читаннаго въ засфданіи 20 іюня, была 
вызвана слфдующимь геометричеекимь вопросомъ. Данъ треуголь- 
никъ АВС. Составляють послфдовательно сперва треугольник. 
А, В, (О, имющій вершинами средины сторонъ даннаго треу- 
гольника, затЪмъ треугольникъ 4, В, С,, имћющій вершинами 
средины сторонъ составленнаго треугольника А, В, Су, потомь. 
треугольникъ А, В С,, имфюший вершинами средины еторонъ 
треугольника 4, ВБ, С, и т. д. Требуется найти координаты вер- 
шинъ какого-нибудь изъ треугольниковъ этого ряда напр. треуголь- 
ника 4, В, С, въ функціи координатъ вершинъ даннаго треуголь“ 
ника АВО. Непосредетвенное вычиеленіе, одинаково прилагающееся 
къ абецисеамъ и ордпнатамъ, дает» напр., для абецисеъ выражения: 
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74$ диу обозначають координаты 4, 2 и у’—координаты В, 
2" и у’ —координаты С и вообще хк п у«— координаты А», 2’ и 
координаты Б; и 20” и ук’— координаты С». Авторъ находить 
для членовъ этихъ рядовъ слфдующее общее выраженіе: 


оК) 
т 


йа. МЕ 91 ® 


|8. —(—1)* 20 


р ра 


2 
оть дАленя № на 2. Записка оканчивается нахожденіемъ общей 
формулы, позволяющей вычислить 
і=/ 


Уа ала ларча це, 


ї=0 


ГЪ 5, = ия + 2" ай (з) есть равный 1 или © остатокъ 


таъ И, вообще обозначаеть наибольшій изъ трехъ коэффиціентовъ 
члелителей въ вышеприведенныхь выражешяхь абециссъ. 

Четвертый изъ напечатанныхъ Мемуаровъ Мориса д’Окань, оза- 
главленный «0 средней прямой системы какихъ-нибудь прямыхъ, 
расположенныхъ въ одной плоскости» и читанный 18 юля 1884 
года, по странной случайности не упомянуть въ протоколахъ засЪ- 
даній также какъ не упомянуто въ нихъ и самое засЪданіе 18 іюля. 
Предметъ этого сообщенія — «среднюю прямую» — авторь опредћ- 
ляетъ слБдующимь образомъ: «Пусть А,. А,, ...., Ар предетав- 
ляютъ р какихъ-нибудь прямыхъ, ханныхъь въ одной плоскости; 
положимъ, что въ этой послфдней перемфщается прямая, постоянно 
оставаясь параллельною неизмфнному паправленію ^ и въ каждый 
моменть пересъкая р данныхъ прямыхъ въ точкахъ, которыя мы 
обозначимь буквами @,, “,. ..., @,. Центръ ереднихъ разстояній 9 
точекъ @,, 4,,..., а, опишеть тогда прямую С, которую мы и 
булемъ называть среднею прямою прямыл»ь Л,, А,,..., А, отно- 
сительно натравленія /ү>. Уравнеше средней прямой, какъ пока- 
зываютъ изелЪдованія автора, представляется въ видъ 


вели уравненія 


у— тд — == 0 М у – ш 0 == 0 
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будуть выражать соотвЪтственно прямую А, и прямую перемЪ- 
щающуюся. ` 

Пятый Мемуаръ Мориса д’Окань, читанный 21 ноября 1884 года, 
посвященъ «задачамъ, способнымъ къ многочисленнымъ приложе- 
шямъ и прищедшимъ въ голову автора по поводу нЪкоторыхъ 
вотрфтившихся ему въ практикЪ вопросовъ. Онъ состоять въ ра- 
зысканіи минимума иъкоторыхъ существенно прерывныхъ функцій, 
измЪненія которыхъ велЪдствіе этого не могутъ быть изучены съ 
помощью теоріи производныхъ». Для рћшенія этихъ задачъ авторъ 
пользуется геометрическимъ методомъ. Всего такихъ задачъ онъ раз- 
сматриваетъ дв%. Содержаніе ихъ слъдующее. Первой — найти наимень- 
шій кругъ, заключающій систему данныхъ въ плоскости точекъ. Вто- 
рой — найти наименьшей ширины круговой вЪнчикъ, также заклю - 
чающій систему данныхъ въ плоскости т0чекъ. 

Посл Мориса д’Окань наибольшее число Мемуаровъ— 3— принад- 
лежить Эмилю Пикар». Первый изъ нихъ, читанный въ засЪданіи 
7 марта, разсматриваетъ прерывную группу подстановокъ, по ко- 
торой каждой точкЪ въ части пространства, находящейся съ одной 
стороны плоскости, соотвЪтствуетъ точка, также находящаяся въ 
той-же части пространства. Эта группа совершенно аналогична из- 
вфетной ранфе другой грушт%, по которой каждой точкЪ, располо- 
женной надъ осью дЪйствительныхъ количествъ соотвфтствуетъ 
точка, также находящаяся надъ тою-же осью. Второй Мемуаръ 
Пикара, первый изъ двухъ, читанныхъ имъ въ засћданіи 4 ап- 
ръля, состоитъь главнымъ образомъ въ изложени боле простаго 
способа доказательства, чъмъ обнародованный имъ въ 1878 году 
(Сотріеѕ тепфиз, сентябрь и ноябрь). Наконецъ, въ своемъ треть- 
емъ Мемуарф, читанномъ 7 ноября 1884 года, Пикарь устанав- 
ливаеть переходь отъ предложенія, найденнаго имъ въ 1881 г. 
и относяшагося къ приведенію абелевыхъ интеграловъ къ эллипти- 
ческимъ, къ аналогичной съ нимъ теорем Вейерштрасса, приведен- 
ной въ ІУ томъ Аба шафешайса. 

По два напечатанныхъ Мемуара принадлежать Эмилю Лемуан» и 
знаменитому нашему математику ПД. Л. Чебьншеву. Изъ Мемуаровъ 
перваго одинъ, читанный въ засъданіи б іюня, разематриваетъ нъ- 
которыя свойства параллелей и анти-параллелей къ сторонамъ тре: 
угольника; другой, читанный 7 ноября, посвящень изложению 10 
открытыхъ авторомъ теоремъ о свойствахъ группы чиселъ, кото- 
рыя онъ называетъ 72севдо-симметрическими. Для разъяснешя со- 
держания этого Мемуара необходимо замтить, что симметрическими 
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{парисимметрическими въ случаЪ четнаго числа цифръ и импари- 
симметрическими въ случаЪ нечетнаго) авторъ называетъ числа, въ 
пифирныхъ изображеніяхъ которыхъ цифры равноотетояшія оть кон- 
цовъ равны напр. 2552 или 25652; исевдосимметрическими-ожюе 
(также исевдопари- или псевдоимпари-)—числа, въ цифирныхъ изоб- 
раженіяхъ которыхъ сумма цифръ; равкоотстоящихь отъ концовъ 
равна нулю или постоянному числу напр. 807004600302, 73. 
603147502, 603107502, при чемъ въ случаЪ нечетнаго числа 
циорь ставится еще условіе, чтобы средняя цифра равнялась или 
нулю или при четной постоянной сумиЪ ея половин». 

Что касается до Мемуаровъ г. Чебышева, то первый изъ нихъ, 
читанный въ засфданш 21 ноября, находитъ для приближеннаго 
выраженія ИУ2 при 2, заключенномь между предфлами г = А и 
2=В, формулу 


второй-же посвященъ раземотрЪнію двухъ .простЪйшихъ случаевъ 
вопроса, уже давно занимающаго нашего знаменитаго математика. 
Эти случаи, весьма часто ветръчающіеся въ практикЪ. состоятъ Въ 
преобразован вращательнаго движенія точки въ движеніе по кругу 
или по прямой лини. 

Предметами вефхъ оетальныхъ Мемуаровъ изъ числа напечатан- 
пыхъ, вромћ одного. служатъ различные вопросы Математическаго 
Анализа, преимущественио Интегральнаго Иечисленія. Первый изъ 
нихъ. читанный въ засфданши 4 января Мемуаръ Давида, находитъ 
съ помощью открытыхъ ранфе Лагерромъ предложений (Сотрѓеѕ гепіиѕ, 
1. 2ХХХҮШ р. 117 её 225) одно преобрагованіе линейнаго уравне- 
нія 7-аго порядка и кромъ того замъняетъ инварѓантљ (функція коэф- 
фишентовъ) линейныхъ дифференціальныхъ уравненій, также данный 
Тагерромъ, другимъ позволяющимъ въ нЪкоторыхъ отношеніяхъ до- 
полнить теоремы послъдняго особенно во всемъ, что касается урав- 
веній 4-го порядка. Такъ съ его помощью онъ находить для этихъ 
послЪднихъ преобразованіе, подобное найденному Лагерромъ для ли- 
нейнаго дифференціальнаго уравненя 3-го порядка. Мемуаръ Лум 
Раффи, читанный въ засЪданш 4 апръля, содержитъ въ себъ радъ 
интересныхъ теоремъ, относящихся къ инваріантнымъ преобразова- 
ніямъ эллиптическихъ дифференціаловъ. При раціональной функцій 
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(2) и цБломъ многочяенъ 3-ей пли 4-ой степени А(%) авторъ на- 
зываетъ эллиптическій дифференціалъ 

1) 

И (+) 
способнымь къ инверѓіантному преобразованию, вели существуеть 
такая функція у отъ х. что 


Қа) = — Ку), 
такъ какъ и 
ЕА РТУ? уте 
И (=) УВ) 


Въ своихъ теоремахъ. число которыхъ пять, авторъ 1) обнаруживаетъ , 
что всякій способный къ инваріантному преобразованио эллиптический 
дифференціалъ интегрируется въ конечныхъ выраженіяхъ; 2) находить 
необходимыя и достаточныя условя наличноети этой способности; 
З) доказываетъ существоване неопредъленнаго множества раціональ- 
ныхъ дробей /(2), зависяшій отъ которыхъ эллиптическій диффе- 
ренціалъ 


У А1) 


принимает» инваріантное преобразованіе 1-го порядка; 4) раскрываетъ 
типъ, къ которому принадлежать эллиптическе дифференциалы. 
принимающіе инваріантное преобразованіе 1-го порядка; накоцець, 
5) доказываетъ, что всякое преобразованіе (въ смыелЪ Якоби), вы: 
полненное надъ эллиптическимь дифференціаломъ, способным» къ 
инваріантному преобразованию, даеть эллиптический дифференціалъ. 
также способный къ инваріантпому преобразованію. Мемуаръ Поля 
Таннери «ЗамЪтка о теоріи совокупностей», читанный въ засћла- 
ни 20 іюна и по странной случайности непопавшій въ протоколы, 
запимается обнаружешемь и устраненіемъ. одного пробЪла, допу: 
щеннаго въ новЪйшихъ работахъь по теорій совокупностей / ора 
Кантора (\урналь Борхардта т. 84 и Аба 1па(һепайса т. 2). 
Мемуарь Гурза, читанный въ васЪданіи 20 іюня, занимаетса ин- 
тегрированіемъ, съ помощью двояко-періодическихъ функцій нъко- 
торыхъ линейныхъ уравнешй, предотавляющихъ приложеніе теоремы 
Пикара, въ силу которой, какъ извЪетно, если общій интегралъ 
единообразенъ (ші огше), то онъ выражается посредетвомъ фун- 
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кци 0. Это суть такія уравиеша съ раціоцальными коэффищен- 
тами, что перемённое и общій интегралъ могутъ выразиться еди- 
нообразными (циИогшез) двояко-періодическими функціями перваго 
или втораго рода одного и того-же параметра. Авторъ разематри- 
ваетъь между прочими также и слъдующее уравнеше 3-го порядка, 
содержащее восемь какихъ-нибудь цБлыхь чисель А, В, С, Ш, 
Е, Е, Н, К и совершенно произвольный параметръ / 


а 1) 29-142 + Ва ПЛ (1 94 


+.05(2—1) ++ рг ГИ — 4) (= - т =. 
— ЕП П--Н--К«-1Т) у = 0. 


Предметь повидимому ие читаннаго въ засфданяхь Общества Ме- 
муара Луанкаре «0 приведеніи абелевыхъ интеграловъ» соетоитъ въ 
обобщенін и доказательств слфдующихъ двухъ теоремъ. Вейер- 
штравса. «Если разсматриваютъ сиотему 2 абелевыхъ интеграловь 
разряда р, между которыми есть одинъ способный къ приведенію 
къ эллиптическимъ интеграламъ, и если разематриваютъ также со- 
отвЪтетвующую функцію 0. то 

1) Эта функція 0 съ р перемвнными можеть быть измфнена по- 
средетвомъ преобразованія порядка & въ произведеніе функци 6 съ 
однимъ перемфннымъ и функцій 0 еъ = 2 перемънными 

2) Она можеть быть также приведена посредствомъ линейнаго 
преобразовашя, то-есть преобразованія перваго порядка къ такой 
форм, чтобы въ написанной слъдующимъ образомъ таблацъ періодовъ 


оч ра Тир 


(А) 0 дыф ьт лч рае: 


м не трд нех 
съ обычными условіями 

728 = 75., 
періодъ т, былъ соизмьримь и чтобы періоды 
тузо Тру ео 116 


были муди»; 065 эти теоремы не были обнародованы авторомъ. Онъ 
сообщиль ихъ въ своихъ письмахъ къ Ёбнигобергеру первую и къ. 
т-жБ Ковалевекой вторую: Ознакомленіемь оъ этими теоремами 
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ученая публика обязана напечатанной въ Аба шаШешайса статьЪ 
г-жи Ковалевской о приведени опредъленнаго класса абелевыхъ 
интеграловъ 3-го разряда къ эллиптическимъ интеграламъ. Мемуаръ 
Эрнеста Лебон, читанный 21 ноября, имфетъ дЪло съ построе- 
піемъ, относящимся къ теоріп тъней. Въ замфну употребляемыхъ 
до сихъ поръ довольно копетливыхъ и долгихъ способовъ построе- 
нія, принадлежащихъ Гашетту н Пилле, авторъ даетъ новый за- 
мЪчательный по своей короткости. 

Кром% разсмотрьнныхъ Мемуаровъ и Отчета о состояніп Общества 
къ началу 1884 года мы находимъ въ ХІІ томЪ Бюллетеня еще 
протоколы засфданій, къ сожалнію оставляющіе желать очень мно- 
гаго въ отношеши полноты и точности помфщаемыхъ въ нихъ свћ- 
цъий. Эти протоколы доведены до каникулярнаго времени то-есть 
до августа. Томь заканчивается подробными оглавленіями (систе- 
матичесвимъ и по именамъ авторовъ) содержанія первыхъ десяти 
томовъ Бюллетеня, составляющихъ его первую серію. Эти оглавле- 
нія даютъ намъ возможность бросить бЪглый взглядъ на главнЪй- 
шіе изъ результатовъ прошлой дъятельности Общества. Всего Ме- 
муаровъ было напечатано въ упомянутых десяти томахъ 245; изъ 
нихъ 12 относятся къ Ариеметикъ и Теоріи чиселъ, 8 къ Геомет- 
рін шахматной доски и расположеній рядами, 33 къ Алгебръ, 50 
къ Анализу, 7 къ Теорш Въроятностей, 11 къ. Геометріи, 43 къ 
плоскимъ кривымъ, 14 къ кривымъ въ проетранетвЪ, 23 къ поверх- 
постямъ, 4 къ Обобщенной Геометрш, 4 къ Начертательной Геомет- 
рін, 8 къ Кинематической Геометріи, 1 къ Кинематик, 7 къ Ста. 
тик, 4 къ Динамик, З къ Прикладной Механикъ, 1 къ Матема - 
тической ФизикЪ, 7 къ Истори Математики (изъ нихъ 5 принадле- 
жатъ одному автору, именно .Хеону Роде) и 5 смъшаннаго содержанія. 
Изъ этого перечня слфдуетъ, что главнымъ предметомъ занатій 
(общества была Чистая Математика, а изъ ея отдъловъ Геометрія, 
Анализъ и Алгебра. Что-же касается до занят Прикладною Мате- 
матикой, то ихъ результаты выражаются сравнительно ничтожнымъ 
числомъ 16 Мемуаровъ. НаиболЪе дЪятельными изъ членовъ Обще- 
ства за обнимаемый разсматриваемыми томами Бюллетеня 10-л\т- 
пй промежутокъ времени оказываются Лалеррь, Гальфень и Фуре, 
доставившіе первый 34 Мемуара, второй 30 и третій 10. Изъ ма- 
тематиковъ , пользующихся европейскою известностью Бугоски, Шаль 
и Эрмить доставили Обществу по одному Мемуару, Чебыгиев» —2 
и Дарбу—3. 

Въ заключене считаемъ пе безполезнымъ привести списокъ на- 
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печатаиныхь въ Бюллетень Общества работъ русскихъ математи- 
ковъ. Алексьевь (покойный членъ Академи Наукъ) 0бъ извлечении 
квадратнаго кория изъ числа (УП, 167). Лиин (профессорь Одес- 
скаго Университета) 0 мфетЪ точекъ неизмЪнлемой, движимой въ 
прострапетвъ общимъ образомъ, системы, которой ускоренія перваго 
порядка постоянны (1, 152). — Историческая замфтка о проблемъ 
цилиндрическихъ ‘зацфилений (1, 251). Селиванов» (кандидать Пе- 
тербурт скаго Университета) Обь единообразно сходящихел интегра- 
захъ (Х, 147). Сонин» (профессоръ Варшавскаго Университета). 
Замътка объ одной формулЬ Гаусса (1Х, 162). Чебымиевь (члепъ 
Петербургской и Парижской Академій Наукъ). 0 лредълв степени 
пълой функцш, удовлетворяющей нъкоторымъ условямъ (Ш, 103). — 
0 равнодфйствующей двухъ силъ, приложенныхь къ одной точку, 
(УП, 188). 


РАБОТЫ ПО ЧИСТОЙ МАТЕМАТИКЂ, ЧИТАВНЫЯ ВЪ 
ЗАСЂДАНІЯХЪ ПАРИЖСКОЙ АКАДЕМІИ НАУКЪ ВЪ ТЕ- 
ЧЕНТЕ ВТОРОЙ ПОЛОВИНЫ 1884 ГОДА. 


(Окончанае). 
3) Геометргя *). 


Изъ главныхъ отдЪловь Чистой Математики Геометрія по чиелу 
относящихся къ ней сообщеній является въ циклЬ занятій Акаде- 
ми за разематриваемый періодъ предетавленною наиболће слабо. Въ. 
теченіи всего семестра было сдълано только четыре сообщеня по 
Геометріи. 

Первое изъ нихъ по времени, принадлежащее .7е Ләж» и оза- 
главлепное «0 труппахъ точекъ въ инволюціи, обозначенныхь на 


*) Особенный интересъ, предетавляемый въ нвкоторыхъ отношеніяхъ 6006- 
щеніями по А лгебрь вице-адмирала де-/Колкьеръ, заставилъ Редакцію озабо- 
титься составленіемъ изъ нихъ одной цфльной етатьи, которая и появитея въ. 
одномъ изъ ближайшихъ нумеровъ отдьла научныхъ статей. Отчетъ о содер- 
жані этихъ сообщеній въ настоящихъ Очеркахъ становится велъдетвіе этого’ 
излишнимъ. 
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поверхности», докладывалось въ засъданіи 29 сентября. Это с00б- 
щеніе занимается разсмотрћніемь частнаго случая гораздо боле 
общаго понятія объ инволюціяхъ въ области двүхъ измфренй, то- 
есть о группахь точекъ, обозначенныхъ на поверхности. Упомянутое 
понятіе обязано своимъ происхожденіемъ, какъ полагаетъ авторъ, 
исключительно результатамъ его собственныхъ работъ, соединен- 
нымъ съ результатами. полученными нъкоторыми другими теоме- 
трами, именно Шуромъ, Эмилемъ Вейръ, де Паолисъ и др., и раз- 
сматриваемыми съ точекъ зрЪнія нЪеколько отличающихся отъ уста- 
новленныхъ самими авторами. Что-же касается до занимающаго 
нашего автора частнаго случая, то онъ состоитъ въ томъ, что 
дается боле общая кубическая поверхность 5, и что изъ 36 си- 
стемъ паръ, начерченныхь на 5, кубическихь лин! въ пространств 
принимается во вниманіе только одна. 

Несравненно боле общимъ образомъ ставится вопросъ объ ин- 


волюци въ сообщеши Г. С. и М. Н. Уапесеё «0бъ инволюціи 
высшихъ измћреній», читанномъ въ засБданіяхъ Академи 3, 17 и 
24 ноября. Въ опроверженіе мнЪнія Ле Пэжа, полагающаго, что 
до введенія имъ понятія о поверхностной инволющи никто и не 
помышлялъ ни о какихъ другихь инволюціяхъ, кромф образован- 
ныхъ группами элементовъ, распредъленныхъ на опор% одного изм%- 


ренія, господа Хапесек указываютъ, что ими уже была разъ изло- 
жена вкратцъ теорія инволюціи, разематриваемая съ точки зрЂнія 
гораздо болће общей, чЪмъ господствовавшая до сего времени. 
Изложенію главныхъ оенованій этой теоріи авторы посвящаютъ 
первую часть своего сообщенія. Новизна и оригинальность взгляда 
авторовъ на предметъ заставляютъ насъ привести здфеь это изло- 
женіе съ нЪкоторыми несущественными сокращеніями. «Для поду- 
ченія группъ точекъ, находящихся въ инволюціи, необходимы два 
фактора, именно: одна фигура, на которой находятся эти группы, и 
другая, которая производитъ ихъ на первой. Известно, наприм®ръ, 
что пучекъ перваго измЪренія изъ поверхностей опредъляетъ на 
кривой точки, образующія ипволюцію перваго разряда, что мы мо- 
жемъ выразить такимъ образомъ: элементы мета поверхностей 
третьяго измфренія ветрЪчаютъ мъето перваго измћъренія въ груп- 
пахъ точекъ, образующихъ инволюцію перваго разряда. Мы можемъ, 
очевидно, зам нить опору перваго измъренія другою втораго изм%- 
решя. Будемъ разсматривать поверхность 5 какъ опору и положимъ, 
что Г есть мЪето кривыхъ втораго измъренія. МЪето Г, встрћчаетъ 
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поверхность © по кривой. Возьмемъ на этой послЪдней какую-ни- 
будь точку; если есть хотя одна кривая С мЪста Г, проходящая 
черезъ эту точку, то эта кривая опредълитъ на © группу точекъ 
инволюціи. Итак», мы видимь, что мъето кривых» втора? 
измњренія отредъляеть на мъст втораю ‘излльреня инволоцію 
такимь же образомь, како мњсето поверхностей тиретљлго измльре- 
мя дљлает это на мюетиь первало измъренія. Не трудно видЪть, 
что инволюція, полученная такимъ образомъ есть почти таже, что 
и разематриваемая до сего времени. Подвигаться же далће въ теорій 
инволюціи мы можеть только посредетвомъ слЪдующаго процесса. Пусть 
дана поверхность ©, какъ опора, и пусть Г будеть мЪетомь кривыхъ 
третьяго измфреня. Положимъ., что черезь какую-нибудь точку въ 
пространств проходить только одна кривая С’ мЪета Г. Взавъ эту 
точку -1 на поверхности 5, мы получимь СЯ—1 другихъ точекъ вмЪ- 
(тъ съ 5, которыя соотвЪтетвуютъ точкЪ А такимъ образомъ, что когда 
мы разематриваемъ какую-нибудь точку изъ этихъ (5—1 точекъ, какъ 
точку А, мы получимъ другія О5—2 точекъ и первоначальную точку 
А. Это есть основное свойство инволюціи. Мы тотчасъ-же получимъ 
группы инволюціи, когда возьмемъ только одну точку одной изъ 
этихъ групть. Это есть инволющя перваго разряда. тъмъ не менъе 
она отлична отъ общеупотребительной инволющи. ИзвЪстно, что 
точки обыкновенной инволюциг находатся на кривой, между тъмъ 
какъ точки инволюцін, о которой говоримъ мы, заполняютъ поверх- 
ность. Штакь мы можемъ назвать инволюцію, которую разематри - 
вали до сего времени, инволющей перваю измљреніл, а инволюцію, 
которую получаемъ на поверхности, %нволюціей вторало измтренія. 
Мы можемъ распознавать инволюцію втораго измъренія по природћъ 
мъста 1. Кривыя (линіш) мъста І, третьяю измъреня отредњ- 
ляють на поверхности 5 уруппы точекь инволющи вторало измь- 
ренія и первало разряда. Кривыя (ливи) мъста Г, вторало измль- 
ренія опредъляють на поверхности 5 зрупты точекь инволюціи 
вторало измърешя и нулево разряда. Ясно, что когда мы возь- 
мемъ мето Г, выошаго измЪренія, то инволюція будетъ болъе вы- 
сокаго разряда. Нужно различать слъдующіе два случая: 1) Инво: 
люція втораю измърешя и (2п +1)-а10 разряда. Групты этой 
инволющи опредљляють на произвольной поверхности 5 мњсто 
Кривыжь измърешя 2(п+3). Эта инволюція обладаеть тьмь 
свойствомь, что, если взять (на 5) п+1 произвольныхь точекь 
рупия, то эта арупта совершенно опредљлится. 2) Инволюція 
вторало измњренія и 2 п-ао разряда. Группы этой инвомоцім 
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опредъляють на поверхности 5 мњето кривых» измъренія (п + 1). 
Эта инволюція обладаеть саЪдующимь свойствомъ: % ироизвольныхь 
точекь а, а, . . . . , а, на поверхности 5 опредъляють въ мости 
Т, друюе мъсто втораю измљъренія, ветрњчающее поверхность в 
ло кривой. Произвольная точка р этой кривой опредъляеть 
вмњетњ съ первыми точками а, аз, ..., а, урут инвомощи: 
Тъмъ-же путемъ мы можемъ получать также инволющи выешихъ 
измЪреній и выешихъ разрядовъ, что и разовьемъ въ дальнЪйшемъ 
изложеніи». Это развитіе авторы начинаютъ съ напоминанія о слЪ- 
дующемъ данномъ ими ранъе опредфлени мЪстъ высшихъ измЪреній: 
«простое неопредъленное множество геометрическихъ мфеть я-аго- 
измЪренія будетъ называться геометрическимъ мЪстомьъ измфренія 
(2»-+1)>. Выведя затЪмъ изъ этого опредфлешя нЪсколько слЪдствій, 
нужныхъ для послфдующаго изложенія, авторы переходять къ са- 
мому изучению инволющи высшихъ измвреній. Они начинаютъ его 
съ изолфдованя инволюціи, происходящей отъ пересъченія двухъ 
мфетъ, изъ которыхъ одно (5) образуется поверхностями 5, ветрћ- 
чающимися съ кривыми (С, заполияющими другое геометрическое 
мфето (С). Въ этомъ изслЪдованіи и востоитъ главнымъ образомъ 
предметъ второй части разематриваемаго сообщенія. Третью часть 
поелдняго авторы начинаютъ еъ обнаруженія возможности сохра- 
ненія, въ разематриваемой ими инволющи прежней терминологии. 
Изелъловавши затъмъ разность между разрядами двухъ мЪстъ, авторы 
заканчиваютъ свои разысканія раземотрЪніемъ инволющи высшихъ 
измђреній въ плоскости. 

(стальныя два сообщенія по Геометріи принадлежать одному и 
тому-же автору, именно Лорису 0 Окан». Первое изъ нихъ } оза- 
главленное «0 нфкоторыхь общихь свойствахъ алгебраическихъ 
поверхностей какой-нибудь степени», было читано З ноября. Оно 
состоитъ собственно въ простомъ, не сопровождаемомъ никакими 
доказательствами, перечисленіи девяти новыхъ теоремъ. выражаю- 
щихъ упомянутыя въ заглавш общіл свойства. Что-же касается до 
доказательетвъ, то авторъ обфщаеть ихъ дать въ Мемуаръ, имъю- 
щемъ появиться впослъдетвіи. Тотъ-же характеръ имфеть и второе 
сообщеніе автора, читанное 10 ноября подъ заглавівмъ «0 плоских 
алгебраическихъ кривыхъ какой-нибудь степени». Главный предметъ 
ето составляетъ также не сопровождаемое никакими доказательствами 
изложение содержанія двухъ теоремь, относяшихея къ плоскимъ 
алгебраическимь кривымъ. 
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